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Xeometria do espazo: producto escalar (resumo)

Produto escalar
- Definicion: Vv (W = V| (| [tos(a)

<!

4 Célculo: (V].'VZ’VS) [(W].'WZ’WS) =Vl Eyvl +V2 ENZ +V3 EWS

* Propiedades:

o Conmutativa: vmw=w

_,

—

prox (w)= IWI cos(a)

B

o Distributiva: v tw + i) =V O +V [fi
0 Asociativa cun escalar: g [(v (W) = (a [V)[W =V [(a W)

e Interpretacion xeométrica: O valor absoluto € o produto do moédulo de un pola proxeccion
do outro sobre el: |V W| = [proxw (\7)] | = [prox;, (\TV)] iy

2700 o
Perpendicularidade | o 90°
w
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Dous vectores non nulos son perpendiculares se e s6 se 0 seu Produto
escalar é 0.

Vectores perpendiculares
Base ortonormal

Unha base ortonormal dos vectores libres do espazo son tres vectores de moédulo 1 e
perpendiculares entre si.

Modulo dun vector
O médulo dun vector v = (vl,vz,v3) € a sua lonxitude e calculase coa extresion:

|\7| =‘\l\7 BV =\/V12 +V22 +V32 4

<t

Angulo de dous vectores
O angulo que forman v = (v,,v,,v, ) e W = (w,,w,,w;) sera:

vy Oy +v, [, +vg [V

||E|W| \/v1 +V,2 +V,2 E{/Wl +W,2 +W,?

cos(a) =

Ecuacién normal no plano
Ecuacion do plano que pasa por P = (p,,p,.p; ) con vector perpendicular i = (n;,n,,n;), vector

caracteristico: [(x,y,z) = (P1,P,.Ps )] {nyn,.ns) =0
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Distancias

» Distancia entre dous puntos: A distancia entre dous puntos P e Q é o
maodulo do vector que vai dun ¢ outro:

d(P,Q) =‘F7Q =(as - pof + (a2 ~p2)? + (a5 —ps)?

e Distancia dun punto a un plano: € a distancia do punto a sua
_|A1p1 +Bp, +Cp, +D|

| meect |

P(pl, pz,pg) opuntoe nn=Ax+By+Cz+D =0 o plano.

proxeccion ortogonal sobre o plano, d(P,7)

« Distancia entre dous planos: Cando se cortan ou son coincidentes,
consideraremos que a distancia € 0. Se son paralelos, a distancia entre
eles sera igual a distancia dun punto calquera dun dos planos 6 outro.

« Distancia dunha recta a un plano:  Se a recta corta ao plano ou se esta
contida nel, consideraremos que a distancia € 0. Se a recta é paralela 6
plano, a distancia sera igual & distancia dun punto calquera da recta 6
plano.

Angulos

« Angulo entre dous planos que se cortan: € angulo menor dos angulos

2
n

. AA’ +BB' +CC' ‘

diedros que forman: cos(7z, 77 =‘ 2
o VA2 +B2+c2 /A2 +B24C2) >
n=Ax+By+Cz+D=0e n'=A'x+B'y +C'z+D'=0 os planos.

« Angulo entre dlas rectas que se cortan: E o menor dos dous angulos que r
v
+ + ‘
forman. codr,r') = vV +v, IV +v, [V g
! 2 2 2 2 2 2
WV N+ Y .
*
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vV =(Vy,v,,v5) e V' = (v},v5,v}) vectores de direccion das rectas re r’

« Angulo dunha recta e un plano que se cortan: E o que forma a recta
coa suUa proxeccion ortogonal sobre o plano.

Av, +Bv, +Cv; ‘

sen(r,ﬂ)=
‘\/Az +B? +C3\/V12 +v22 +v32‘

v =(vy,v,,v5) vector direccion da recta e n=(AB,C) é o vector
caracteristico do plano.



