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Funcions elementais
Unha funcién é elemental cando ven descrita por unha formula simple.

Son continuas e derivables en tédolos puntos do seu dominio.

Funcions polindmicas ‘ / N\ ‘
e Tefien por férmula un polinomio. / \
Coeficiente Coeficiente
e O dominio étodo R de maior grao de maiorgrao
positivo positivo

e Non tefien asintotas de ningun tipo.
Grafica: Depende do grao.

Impar: As puntas da gréfica tenden a +w pero \ | / |
con signos diferentes. /

\

Par: As puntas tenden a +o pero, neste caso, Coeficiente Coeficiente
- . de maior grao de maior grao
as duas puntas co mesmo signo. positivo positivo

z

Grao_0, y=a (constantes): A grafica é unha recta
horizontal que corta 6 eixe Y no punto (0,a).

Grao 1, y=ax+b: Grafica unha recta crecente, a>0, ou decrecente, a<0.

O coeficiente a determina a inclinacion da grafica e o b a ordenada na orixe.
Interpolacion e extrapolacion: Aproximar unha funcion cunha funcion de grao 1.

Grao 2, f(x)=ax’+bx+c: A gréfica é unha pardbola concava hacia arriba, a>0, ou é
concava hacia abaixo se a<0

Grao 3, f(x)=ax*+bx*+cx+d: A gréfica é unha cubica que pode ter dous extremos
relativos (un maximo e un minimo) ou un punto de inflexion.

Grao maior de 3, f(x)=a.x"+...+a;x+a,: Pode ter ata hasta n-1 extremos relativos.

Funciéns racionais

e Son as funciéns que tefien por formula un cociente de polinomios.
e As raices do denominador non pertencen 6 dominio.

e Poden ter asintotas.

Gréficas:
e Grao do numerador menor co do denominador: O eixe X é unha asintota
horizontal.

e Graos iguais, ten unha asintota horizontal.
e Grao numerador unha unidade maior co denominador: Ten unha asintota oblicua.
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Funciéns periddicas
e Funcions que repiten os seus valores de xeito periddico: Seno, coseno, tanxente.

¢ Radians: Unidade para medir angulos. A medida dun &ngulo é a lonxitude do arco
que abarca ese angulo na circunferencia trigonométrica.

., i 180
Paso de graos aradians: R=——2G G=—R
180 o

Funcions seno e coseno
e Dominio todo R.

e Os seus valores estan comprendidos entre -1 e 1.
e Tefien periodo 2.

e Agés para 1 e —1, sempre hai dous angulos entre 0 e 2 cun seno ou un coseno
dados.

0.5

onde a outra vale O. V\ /\
6 4 2/ 2 4 6
Gréficas: Coa mesma forma pero desprazadas. \/I \,/

Formula fundamental da Trigonometria:

"5’ y=sen(x)
e Cada unha ten extremos relativos nos puntos /\ :

sen?(A)+cos?(A)=1

Funcion tanxente
e Dominio, tédolos reais agas os que tefien coseno 0:

- N w A o

3n T 3t 5n T=xn

L) L) L) -6 -4, -2 2 4

T
2 202" 2" 27 2

¢ Neses puntos a ten unha asintota vertical.

I R S

Funcidéns exponenciais

e Férmula: f(x)=k-a” con a>0. y y=ka"
a>1
e O dominio dunha funcion exponencial é todo R.

e Son crecentes (se a”>1) ou decrecentes (se a’<1).

e Non tefien extremos. /

e O eixes X é unha asintota horizontal.

¢ Dividindo valores correspondentes a valores de x cunha separacion constante s, o
resultado tamén é constante:

f(x +9)

f(x)

f(x) exponencial = = cte, calquera que sexa X
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e Podemos escribir a féormula dunha funcion exponencial con calquera base.
Chamamos exponenciais estdndar as que tefien base o numero irracional e:
f(x)=k-e® (e=2'71828182845...).

Funciéns logaritmicas

e Son as funciéns inversas das exponenciais:

log;(M)=m<a™ =M (a>0)

O logaritmo en base a dun nimero M é outro nimero m tal
que a™ é igual a M.

e Utilizanse
neperianos ou naturais), Ln, e logaritmos en base 10, log.

logaritmos en base o numero e (logaritmos

e Dominio: Os numeros estrictamente positivos (maiores ca 0),

e Teflen unha asintota vertical en x=0.

y=log. )
/2_1
1 X

e Son estrictamente crecentes se a base € maior que 1, ou decrecentes se € menor.

e A gréfica é simétrica a da exponencial da mesma base en relacién a recta y=x.

Logaritmo de 1, en calquera base, 0: log,(1) =0« a’=1

Logaritmo dun producto, suma dos logaritmos dos factores:

loga (M- N) =log, (M) +log, (N)

Logaritmo dun cociente, logaritmo do numerador menos o do denominador.

Ioga(%j ~ log, (M) — log, (N)

Logaritmo dunha potencia, expofiente polo logaritmo da base.

IOga( r):r -log, (M)

funcion derivada funcion derivada
sen(x) cos(x) sen(u) cos(u)-u’
cos(x) —sen(x) cos(u) —sen(u)-u’
tan(x) 1 tan(u) u’
cos?(x) cos?(u)
e e e" e'-u’
Ln(x) 1 Ln(u) u
X u
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Operacions
En ocasions compre descompofier unha funciéon cunha férmula complexa na suas partes
para facilitar o seu estudio.

e Suma de funciéns: Dadas duas funciéns f(x) e g(x), a sba suma é unha nova
funcién que ten por férmula f(x)+g(x). Esa nova funcién estaré definida en todos
os valores de x nos que estén definidas as funciéns orixinais ou, o que é o mesmo,
o seu dominio serd a interseccién dos dominios das funciéns f(x) e g(x).

e Producto de funciéns: Dadas duas funciéns f(x) e g(x), o seu producto é unha nova
funcion que ten por férmula f(x)-g(x). Esa nova funcién estard definida en todos os
valores de x nos que estén definidas simultaneamente as funciéns orixinais.

e Cociente de funciéns: Dadas duas funciéns f(x) e g(x), o seu cociente é unha nova

funcién que ten por formula f(x) 9(x) O cociente non estard definida nos valores

nos que g(x) sexa 0 (non se pode dividir por 0) nin, posiblemente, que non
estaban definidas f(x) e g(x).

e Composicién de funciéns: E unha operacion que consiste en aplicar unha funcién
ao resultado de aplicar outra: fog(X):f[g(X)] (leese de dereita a esquerda: g

composto con f). Obviamente, a operacién composicién non é conmutativa.

Funciéns definidas a trozos

Funciéns non elementais son as que non estan definidas por unha férmula. Non podemos
escribilas como unha combinacién das férmulas cofiecidas: polinomiais, trigonométricas,
exponenciais, radicais.

Un exemplo caracteristico son as definidas por varias formulas, cada unha aplicable nun
certo conxunto de valores de x.

Funcion valor absoluto
O valor absoluto é unha operacién que designamos con barras verticais | nimero |, e
consiste en transformar o nimero en positivo.
Podemos definir a funcién valor absoluto do seguinte xeito:
X sex=>0 dis
|X|:{—x sex<0

E unha funcion definida a trozos, a sta gréfica esta formada por
dous trozos de recta que se unen na orixe de coordenadas.

Nese punto a grafica forma un angulo, non ten derivada en x=0.

Ten un minimo en x=0.
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Funcién parte enteira
Chamase asi a funcion que, a cada numero, faille corresponder o namero

y=ent(x)
*—o

*—0O
*—0

enteiro mais pequeno e mais cercano a ese nimero. —

*—0

Se 0 numero de partida € positivo, a funcion parte enteira simplemente borra —o
0s seus decimais e se é negativo, o enteiro anterior resulta de restarlle 1 ao *—
ndmero sen decimais.

Ecuacions

Unha ecuacion é unha igualdade entre expresions matematicas nas que algunhas
cantidades descofiecidas son substituidas por letras e 0 noso obxectivo é calcular os calores
desas cantidades.

Funciéns e ecuaciéns
Traducir as ecuacions ao linguaxe de funciéns permitenos estudiar a existencia ou non de
solucions e pode proporcionarnos meétodos alternativos para a sua resolucion.

e Ecuaciéns cun membro 0: buscamos os valores de x que anulan a funciéon de
férmula o outro membro da ecuacion.

e Ecuacions cun membros distintos de 0: buscase os valores de x dos puntos de
corte das graficas das funciéns correspondentes a cada membro da ecuacion.

Funcions e sistemas

As ecuacions con duas incognitas poden interpretarse como funcions non definidas
explicitamente (coa y sen despexar) e, resolver un sistema de ecuacions con duas
incégnitas, como atopar as coordenadas dos puntos de corte das graficas desas funcions.

Inecuaciéns

Unha inecuacion é unha desigualdade entre expresions matematicas nas que algunhas
cantidades descofiecidas son substituidas por letras e 0 noso obxectivo é calcular os calores
desas cantidades.

Inecuacions e funcions
Podemos traducir as inecuacions ao linguaxe de funcions o que permite intentar a resolucion
por procedementos non alxébricos.

Inecuaciones con dos incognitas:
Este tipo de inecuacions resélvense graficamente. As slas solucions seran rexions do
plano.



