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Exercicios de Apoio

1. Clasifica e, no seu caso, resolve o sistema:

{ x—5y=-3
—3x+15y=9

2. Transforma os sistema seguinte en outro sistema equivalente con dias ecuacions.

4x —y =5
{x—2y=—4
2x+ 3y =13

3. Recofiece como graduados os seguintes sistemas e resoélveos:

4x =8 3x =9
a){Zx—4y=10 b){ x+y+3z =8
7x — 5z =16

4. Indica de que tipo é cada un dos seguintes sistemas.

x—y+z=1

x—6y+8z=3
a){ 2x +3y—4z=5

4x —y +2z =15 b){
5x -7y + 10z =8

5. Estuda e resolve, no seu caso, 0s seguintes sistemas de ecuacions lineais:

2x—3y+z=5

x+2y+z=1
a){ 4x — 6y + 2z = 10

2x+3y+5z=2 b){
x+3y+3z=0

6. Estuda e resolve o0 seguinte sistema de ecuacions lineais homoxéneo:

x+y—z=0
{Bx +2y—5z=0
2x+y—4z=0
x—y+z=6
Considérese o sistema:{—x —y+(a—4)z=7
x+y+2z=11

™

a) Discutase segundo os valores do parametro real a.

b) Resélvase para a =5.
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2x—4y —az = -2
8. Dado o sistema de ecuacions lineais —y—2z=0
ax +2z =2

a) Discute o sistema en funcion dos valores de a.

b) Resolve o sistema para o valor a =2.

9. Discute os seguintes sistemas segundo os valores de m e interprétaos
xXeometricamente:
mx—y=1
{x —-my=2m-—1

10. Unha fabrica de xeados elabora tres tipos de xeados, H1, H2 e H3, a partir de tres
ingredientes A, B e C. Deséxase saber o prezo unitario de cada ingrediente
sabendo que o xeado H 1 se elabora con 2 unidades de A, 1 unidade de B e 1
unidade de C e sup6n un custo de 0.9 euros. O xeado H 5 elabdrase con 1 unidade
de A, 2 unidades de B e 1 unidade de C e sup6n un custo de 0.8 euros. O xeado H3

componse de 1 unidade de A, 1 unidade de B e 2 unidades de C e supén un custo
de 0.7 euros.
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1. Clasifica e, no seu caso, resolve o sistema:

{ x—5y=-3
—3x+15y=9

Solucion:

Substitiese a segunda ecuacion, pola que resulta de sumar a esta, a primeira
multiplicada por 3.

S3x — 15y =-9
—3x+15y =9
( ox+0y=0
{ x—5y=-3 e {x —5y=-3 {A segunda ecuacion ten infinitas solucions,
—3x+ 15y =9 ~ 0y =0 "’ (logo o sistema é compatible indeterminado

Faise y=k e substitiiese na primeira ecuacion, x = -3 +5k. A solucion exprésase
asi:  (x,y) = (-3 +5k, k)

2. Transforma os sistema seguinte en outro sistema equivalente con ddas ecuacions.

4x—y =5
ix—2y=—4
2x + 3y =13

Solucion:

A terceira ecuacion é suma da primeira mais a segunda por -2 ; polo que o

sistema dado é equivalente a { x— y_: > :
x—2y=-4

3. Recofiece como graduados os seguintes sistemas e resoélveos:

4x = 8 3x =9
a>{2x—4y:10 b){ x+y+3z =8
7x — 5z =16

Solucion:
a)

8

4x =8 _ X=Z=2_ L ~

{2x—3y=5 => x5 =>Solucion :x =2 ey =-1/3
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b)
3x=9 3x=9 x=3
7x—16
x+y+3z =8 =>{7x—5z=16 => Z=T=1
7x — 5z =16 x+y+3z=8 (y=8-x-3z=8-3-1=4

A solucién é: x=3,y =4 e z=1 => (x,y,z) = (3,4,1)

4. Indica de que tipo é cada un dos seguintes sistemas.

x—y+z=1

4x —y+2z=15 b){2x+3y—4z=5

x—6y+8z=3
a){
5« -7y +10z =8

Solucion:

a) Escribese a matriz asociada ao sistema e tratase de graduar
1 -6 8 3 apol_ a 1 -6 8 3

<4 -1 2 15) => {ﬁzg_g i gi =><o 23 -30 3 > => -23F+3°F =>
5 -7 10 8 0 23 -30 -7
1 -6 8 3 x—6y+8z=3
0 23 -—-30 3 |Estaé amatrizasociada ao sistema { 23y — 30z =3
0 0 0 -10 0z =-10

A terceira ecuacion non ten solucion polo que o sistema é incompatible.

b) Escribese a matriz asociada ao sistema e tratase de graduar

1 -1 1 1\ 4, ae (1 -1 1 1 , . :
-2) + =>
(2 3 _a4 5) 13Fx(-2) + 32F (0 5 _g 3) . Esta é a matriz asociada ao
. -y+z=1 ., o .
sistema {xSy Z 6ZZ: 38 segunda ecuacion ten infinitas solucions, polo que o

sistema é compatible indeterminado.

5. Estuda e resolve, no seu caso, 0s seguintes sistemas de ecuacions lineais:

2x +3y+5z=72

b){ 2x —3y+z=5
x+3y+3z=0

x+2y+z=1
a){ 4x — 6y + 2z = 10



A XUNTA DE GALICIA Plajaforma educativa
.,r CONSELL ERIA DE EDUCACION da formacion a distancia
L] * !
E ORDEMACION UNIVERSITARLA FOMDO BOCIAL AR T2 emente ne
[EElemeie et A www.iessanclemente.net
Solucion:

a) Escribese a matriz asociada ao sistema e tratase de graduar

12 11 1 2 11 1 2 11
__ (13Fx(—=2) 4 29F _ oA
<2 3 5 2) _>{1an(—1)+3aF -><0 ~1 ; 0) =>23F+33F=>(0 -1 3 0

1 3 30 0 1 -1 0 0 5-1
x+2y+z=
Esta € a matriz asociada ao sistema: { —y +3z =0 A terceira ecuacion ten solucion
5z =-1

Unica polo que o sistema é compatible determinado.
Da 32 ecuacion sae z=-1/5; y=-3/5 e da 12 ecuacion x = 12/5.
A solucién expresase asi: (x,y,z)= (12/5, -3/5, -1/5)

b) Escribese a matriz asociada ao sistema e tratase de graduar

-3 15

(2—315 N

2
aFy(. afF —
PR 10) 18Fx(-2) + 29F >(0

) . Esta é a matriz asociada ao
2x—=3y+z=5

0z=0
sistema é compatible indeterminado.

sistema { ; a segunda ecuacién ten infinitas solucions, polo que o

A 32 ecuacion ten infinitas solucions, o sistema é compatible indeterminado, o numero
de pardmetros vén dado pola diferenza entre o numero de incognitas menos o de
ecuacions, neste caso tres menos unha igual a ddas, € un sistema biparametrico.

Faise x =k e y =m, polo que 2k —3m + z=5: z = 5- 2k + 3m.

A solucidn expresase asi: (x,y,z) = (k, m, 5-2k +3m)
6. Estuda e resolve o0 seguinte sistema de ecuacions lineais homoxéneo:

3x+2y—5z=0
2x+y—4z=0

I x+y—z=0
Solucion:

Os sistemas lineais homoxeneos tefien sempre solucion, é decir,son compatibles.

Escribese a matriz asociada ao sistema e tratase de graduar

1 1 -1 0 Aol _ a 1 1 =10
(2 3 0)=lnegimal b Sb)eeroen
2 1 1-40 0 -1 =20
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1 1 10 1 1 1 0
0 =5 1 0|=>2%Fx(-3)+32Fx7=>(0 -7 1 0 |.Estaé amatriz asociada

0 -3 =20 0 0 =170
x+y+z=0
ao sistema: { —7y + z=0 A terceira ecuacion ten solucion unica polo que o
—17z=0

sistema é compatible determinado.
A solucién é a trivial (x,y,z) = (0,0,0)

xX—y+z=6
7. Considérese o sistema:{—x —y+(a—4)z=7
x+y+2z=11

a) Discutase segundo os valores do parametro real a.

b) Resotlvase para a =5.

Solucién:

Escribese a matriz asociada ao sistema e tratase de graduar:

1 -1 1 6 1 -1 1 6
-1 -1 a—4 7)1%F+2%F e 3?F-1%F=>|0 -2 a—-3 13 ]|=>

1 1 2 11 0 2 1 5

1 -1 1 6
23F+32F =>< 0 —2 a—3 13 ) Esta é a matriz asociada ao sistema
0 0 a—2 18
x—y+z=6
{—Zy +(a—3)z=13
(a—2)z=18

a) Se naterceira ecuacion o coeficiente de z fose 0, isto é a - 2 =0. A solucion de
esta ecuacion é: a= -2.

Para o resto dos posible valores de a, e decir, a = -2 0 sistema é compatible
determinado.

X—y+z=6
b) Para a=5, queda o sistema graduado {2y + 2z = 13 .
3z =18

De onde z=6, y=-1/2, x= -1/2.

A solucién é: (x,y,z) =(-1/2, -1/2, 6)
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2x—4y —az = -2
8. Dado o sistema de ecuacions lineais —y—2z=0
ax +2z =2

a) Discute o sistema en funcion dos valores de a.

b) Resolve o sistema para o valor a =2.

Solucion:

2 —4 —a -2 1 -2 —a/2 -1
0 1 —-10]=>13FR2=>{0 1 -1 0 |=>13Fx(-a)+3F =>

a 0 2 2 a 0 2 2

1 -2 —a/2 _4 1 =2 —a/2 _1
01 =1 o |=>o2Fx(-2a)+3eF =>(0 1 -1 o |
0 2a “7+2a+2 0 0 %+2a+2a+2

( x—2y— %z =-1
Esta é a matriz asociada ao sistema : { y—z=0
2
(S +2a+2)z=a+2

2
a) Se naterceira ecuacion o coeficiente de z fose O, isto é a? + 2a + 2=0, (a+2)* é
decir a=-2.
Para a=-2 a terceira ecuaciéon queda 0z=0; sistema compatible indeterminado.
Para a= -2, o sistema € compatible determinado.

x—2y—z=-1
b) Para a=2 queda o sistema graduado i y—z=0
8z=4
De onde z=1/2,y=1/2 e z =1/2

9. Discute 0s seguintes sistemas segundo os valores de m e interprétaos
xeometricamente:
mx—y=1
{x —-my=2m-—1

Solucion:

{ mx—y=1 _>(m

x—my=2m—1""\1 —_711|2m1— 1) =>1°F e 2%Fxm -12 (m - . )

0 1-m?2m?-m-1
Se m#l queda:

(1 -1 1

0 0 0) Sistema compatible determinado. E son ddas rectas coincidentes.
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Se m =-1 queda:

((1) _01 ;) Sistema incompatible. Son duas rectas paralelas.

Sem=1le m=-1=>Sistema compatible determinado. Son ddas rectas secantes.

10. Unha fabrica de xeados elabora tres tipos de xeados, H1, H2 e H3, a partir de tres
ingredientes A, B e C. Deséxase saber o prezo unitario de cada ingrediente
sabendo que o xeado H 1 se elabora con 2 unidades de A, 1 unidade de B e 1
unidade de C e sup6n un custo de 0.9 euros. O xeado H 5 elabdrase con 1 unidade

de A, 2 unidades de B e 1 unidade de C e sup6n un custo de 0.8 euros. O xeado H3
componse de 1 unidade de A, 1 unidade de B e 2 unidades de C e supén un custo
de 0.7 euros.

Solucion:
Sexan X, Y, Z 0S prezos unitarios respectivos dos ingredientes A, B e C.

x + 2y + z = 0,8; reordenase o sistema; a primeira ecuacion pasa a terceira.

{2x+y+z=0,9
x+y+2z=07

x+y+2z=0,7;

{x+2y+z=0,8
2x+y+z=09

0,8
0,7) 2%F — 12 F e 32F-2x12 F =>
0,9

)

N

12
a matriz asociada ao sistema: ( 11
21

1 2 1 08 1 2 1 08
<0 -1 1 - 0,1) => 3% — 3x2%F => (0 -1 1- 0,1) desta matriz pasase ao
0-3-1-07 0 0-4 -04

sistema

Ox—-y+z=-01

{ x+2y+z=08
Ox+0y—4z=-0,4

Da terceira ecuacion: z = -0,4/-4 = 4/40 => z= 0,1 euros
Na segunda ecuacion: -y + 0,1 =-0,1 =>y = 0,2 euros
Na terceira ecuacion: x+0,4+0,1=0,8; x =0,3 euros



