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Actividades de apoio

1. ¢En que punto a recta tanxente & curva y =x’+ 3 x - 5 é paralela 4 bisectriz
do primeiro cuadrante? Escribe tamén a ecuacién da devandita recta tanxente.

2. Descobre os intervalos de crecemento e decrecemento de y = (2x -3)°.

. 2
3. Descubre os intervalos de crecemento e decrecemento de f(x) = (1 ’3‘)2
X+
. 4 3 2
4. Acha os intervalos de crecemento e decrecementode y = XT + % - X? — 4x

5. Acha a e b para que f(x) = x* + ax + b tefia un minimo no punto (1,1).

6. O valor dun rubi é proporcional ao cadrado do seu peso. Divide un rubi de 2
gramos en duas partes de x gramos e 2 -x gramos, de forma que a suma dos
valores dos dous rubis sexa minima.

7. a) Determina razoadamente a e b na funcion y = j‘—xﬂj sabendo que ten un
minimo no punto (-1,-1/2)
b) Estuda os intervalos de crecemento e de decrecemento no caso a= b =1.

8. A temperatura T dunha reaccién quimica vén dada, en funciéon do tempo t
(medido en horas) pola expresiéon T (t) =2t-t? para0 <t <2 horas. ;Que
temperatura habera aos 15 minutos? ;En qué momento volvera alcanzarse
esta mesma temperatura? Acha as temperaturas maxima e minima e os
momentos nos que se producen.

9. Un granxeiro dispén de 3 000 € para cercar unha porcién rectangular de
terreo adxacente a un rio, usando este como un lado da area cercada, é dicir,
construirda 3 cercas. O custo da cerca paralela ao rio € de 5 € por metro
instalado, e o da cerca para cada un dos dous lados restantes é de 3 € por
metro instalado. Calcula as dimensiéns da area maxima que pode ser cercada.

10. Da funcién f(x) =x* + ax + b sébese que ten un minimo en x = 2 e que a sta
grafica pasa polo punto (2,2). Canto vale a funcién en x = -1?

11. Estuda a curvatura e descubre os puntos de inflexion das seguintes
funciéns:

a) y= 5oy bly=(eh)e®

x2-3x+2

12. Acha os intervalos nos que as seguintes funciéns son céncavas e

convexas, asi como as coordenadas dos seus puntos de inflexion, se os tefien:
2. 2

a)y=e; b) y=

X
x2+1

13. Descubre en que intervalos as seguintes funcions son cdéncavas ou
convexas, asi como os seus puntos de inflexion: medio por unidade?

a) x2+2



XUNTA DE GALICIA Plataforma.educativa

CONSELLERLA DE EDUCACION da formacion a distancia

E ORDENACION UNIVERSITARIA FOMDD SOCIL WA T2 o o e

Tl il o, e www.iessanclemente net
Soluciones:

1. ;En que punto a recta tanxente & curva y =x+ 3 x - 5 é paralela & bisectriz
do primeiro cuadrante? Escribe tamén a ecuacion da devandita recta
tanxente.

Solucion:

f(Xo) =2 Xo +3 => 2Xo + 3 = 1 => Xo =>1 => yo=y(-1) = -7 => (-1,-7) € 0 punto de
tanxencia e a ecuacibndarectaé:y+7=x+1=>y=x-6

2. Descobre os intervalos de crecemento e decrecemento de y = (2x -3)°.

Solucion:

y=6 (2x-3)> > 0 en R - {3/2} => e é sempre crecente.Carece de puntos
criticos, pois ainda que y’ =0 en x=3/2 é un punto de inflexién: y” = 24(2x-3) =>
y” (3/2) = 0.

3. Descubre os intervalos de crecemento e decrecemento de

Solucion:
(=00, = 3)|(=3, =1/3)|( =1/3, o0)
- T | [ ] -
Num = 0 => x=-1/3 e Den =0 => x = -3 (triple) f D} cT Dl

4. Acha os intervalos de crecemento e decrecemento de
x4 N 4x3  x? A
= —+ ————4X
Y= 473 73

Solucion:

(o0, —4) | (<4, =) [ (=1, 1) | (1, 0)

' — U3 2 . — = ni) =
Yy =X +4x°—x—4 =>y =0 =>(Ruffiini) => sgn y’ - + -

X=-4,x=-1ex=1=>y = (x+4)x+1)x-1) y D! ¢t DJ
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5. Acha a e b para que f(x) = x> + ax + b tefia un minimo no punto (1,1).

Solucion:

f'(x)=3x2+a=>f'(1)=3+a=0=>a==3; {(1)=1-3+b=1=> b =3.

6. O valor dun rubi é proporcional ao cadrado do seu peso. Divide un rubi de
2 gramos en duas partes de x gramos e 2 -x gramos, de forma que a suma
dos valores dos dous rubis sexa minima.

Solucion:

Funcion que se optimiza: V(x)=k-x2; (k & a constante de proporcionalidade e pode valer 1)
polo tanto V/(x) = x2+(2—x)? =2 X2 -4x +4 = Vi(x)=4 x-4=V'(x) =0=

= x=1; V’(1) =4 >0 = minimo para x =1 g.

7.
a) Determina razoadamente a e b na funcion y =

a
E 21b sabendo que ten un
minimno no punto (-1,-1/2)

b) Estuda os intervalos de crecemento e de decrecemento no caso a = b=1.

Solucién:
¢ ab—x?) _ 4y _ab-1») _ _ fa=0(absurda) =>y =0,
Ay = oz =Y =)= btz V=7 { b=1 '
' ax —a 1 " 2x(x2—3) _ »
y (1) = NNt y(—1) = — = —5=>a=1 = =>y'(-1)=12<0=>
y ten un minimo no punto (-1, - 1/2) para a=b=1.
b) (=00, =1)] (=1,1) | (1, 0)
o 1-xt fNum = 0 =>x = +1 sgny’ - + -
(x* + 1) Den >0 y Dy ct | Dl

8. A temperatura T dunha reaccién quimica vén dada, en funcién do tempo t
(medido en horas) pola expresion T (t) =2 t - t% para 0 <t< 2 horas. ;Que
temperatura haberd aos 15 minutos? ;En qué momento volvera alcanzarse
esta mesma temperatura? Acha as temperaturas maxima e minima e os
momentos nos que se producen.
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Solucion:

15 min = 1/4 h => T(1/4)= 2- 1/4 — (1/4)* = 7/16. T(to) = 2to —to° = 7/16 =>t, =1/4
e 7/4 => han de pasar 90 minutos (6/4 h). T"(t) = -2 <0 => 3 temperatura maxima
alcanzase ao cabo de 1 hora, valendo T4, =T(1) = 1

Como non se obtén ninguin minimo relativo, a temperatura minima debe atoparse
nalgun dos extremos do intervalo: T(0) = T(2) = 0 =>Tmjn =0, dita temperatura

minima proddcese as 0 ou &s 2 horas.

9. Un granxeiro dispén de 3 000 € para cercar unha porcion rectangular de
terreo adxacente a un rio, usando este como un lado da area cercada, € dicir,
construird 3 cercas. O custo da cerca paralela ao rio é de 5 € por metro
instalado, e o da cerca para cada un dos dous lados restantes é de 3 € por
metro instalado. Calcula as dimensibns da area maxima que pode ser
cercada.

Solucion:
A funcion a optimizar é: A(x,y) = x-y.
—5x2
Relacion de variables: 5x + 6y = 3000 => A(x) = 2=—-=> A'(x)=0

x = 300; A’(x) = -5/3< 0 => Ten un maximo para x =300 e y =200 sendo
0 area maxima cercada de 75.000 m?.

10. Da funcién f(x) =x® + ax + b sabese que ten un minimo en x =2 e que a
sua gréfica pasa polo punto (2,2). Canto vale a funcién en x = -17?

Solucion:

fl(x)=2x+a; f(2)=0=>4+a=0=>a=4; f(2)=2=>4-8+b=2=b=6=
= f(x)=x2-4 x +6 = f(-1) =11.

11. Estuda a curvatura e descubre os puntos de inflexion das seguintes
funciéns:

— _ -3x
a) y= 7 3x12 b)y=(x+1)e

Solucion:

a) No ten puntos de inflexion

sgny” + - +
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b)Ten un punto de inflexién en (-1/3, 2e/3)

12.
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(=0, =) (=", 0)
Sgn yH - +
y N )

Acha os intervalos nos que as seguintes funciéns son céncavas e

convexas, asi como as coordenadas dos seus puntos de inflexion, se os tefien:

Solucion:

a)

(-

\/‘1
2 \e

a)y=e"%

7 (G

b) Os puntos de inflexién son:

-

13.

V31
53

V31
(53)

Os puntos de inflexion son:

%)

b) y=

2

x2+1
2 J 272 J "2 " }
sgny" + - +
y U M
o WB)|[LVB BB
"3 33 3’
\ \ i S
sgny" - + -
y N U N

convexas, asi como 0s seus puntos de inflexion: medio por unidade?

Solucion:

a)

a) Os puntos de inflexién son:

<—x/€, _T\/E> ; (0,0); (x/E,

b) Os puntos de inflexién son

(-1,17/4) e (2

1)

X242

V6
)

4 3
b) y=5 -7 —x*+5

6

Descubre en que intervalos as seguintes funciéns son codncavas ou

(—oo, —-\E} (“’\-‘g, 0) (0, \g) (\-"'E, )
sgn y" -~ + - +
y N U N U
(o0, 1) | (-1, 2) |(2, o)
sgn y" + = 15
y U N U




