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Exercicios de apoio

Exercicio n® 1.-

: 1 X2 8(x—1)
Calcula a derivada a) y=—>=; b) y= ; ¢) f(x) ==
1+ x X -4 X
Solucion: X : —8x__. . 8(—x +4x-3)
ra) YE— by —— = ¢ V= :
(1+x7) (x —4) X
Exercicio n°2.-
2
Deriva:  a) y=7e™"'=3x* +5x; b) y = ————; ¢) f(x)= X1
X“=3x+2 X
Solucién:
a) y'=14e""-12x*+5; b) y'=—H c) fx = Xt -1
: (x*-3x+2) P
Exercicio n°3.-
2 se x<0
A funcién f (x) esta definida por: f(x): X -2 se 0<x<4

x?-2x -6 se x=>4

Estudia a sta continuidade e a slia derivabilidade.

Solucion:
Continuidade: a) f(x) non é continuaen x =0 b) f(x) é continuaenx =4

Derivabilidade: a) f(x) é derivable enx=0e x# 1 b) f(x) non é derivable en x=0

c) f(x) non é derivable en x= 4

Exercicio n° 4.-

Estudia a continuidade e a derivabilidade da seguinte funcion:

-x?+2 se x<0
f(x)= x?+2 se 0<x<l1
3x+1 se x=21

Solucion :
Continuidade: a) f(x) é continuaenx =0 b) f(x) non é continuaenx=1

Derivabilidade: a) f(x) é derivable enx=0e x# 1 D) f(x) € derivable en x=0

c) f(x) non é derivable en x=1
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Exercicio n°®5.-

Estuda a derivabilidade da funcion  f(x)=+/x -7

Solucidn: fé derivableen[7, o)

Exercicio n° 6.-

Calcula os valores de a e b paraque f(x) sexa continua e derivable en R:

f(x)— 2x?% + ax se x<1
bx?+2x -1 se x>1

Solucién: b=1 , a=0

Exercicio n°® 7.-

- L2, 3xH 10 _38x-100
Calcula a derivada segunda @) y=xe ; b) Y=5_¢ c) y-—0!4x .
Solucién:

a) y'=(2-12x+9%%)e ™ b)  y'=- 2 75 C) J..
' (8-x) x°

Exercicio n° 8.-

Acha a derivada segunda de a) y=7e""-3x*+5x; b) y = 2
-3x
Solucién:
st 3 2(3x* —9x+7) )
a y"=28e""-36x" Db)y’ = —" C Wt _
) )y (xz—?;x+2)3 ) f (X)_x_ﬁ'
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Exercicios resoltos:

Exercicion®1.-

1 2 2 o 2x(x-4) "2 8
y=r—7=y'= ng h]y:zx =y'= ( )2 xz,
R N e
B(x=1)" (¢ 20 1) o1 2. 1 C (-1 43 8(-x*+4x-3)
¢ y= 7 :th——x—+x—ajzﬁh—x—z+x—a}:>}f:Bh—ﬁx—a—x—‘}:y— =
Exercicio n°2.-
a) y =76 -3 +5x = y' =148 —12x* + 5; h}y:—1 =y'= 3—2x ;
X" =3x+2 (12—3}(+2)2
2 ex—(x*+1) 2 _
o) flx) =2 i) = x(z ):xxﬂ.

Exercicio n° 3.-

e Continuidade:

- Si x#0 y x=4: f(x) & continua, pois esta formada por funcions continuas.
- En x=0:

lim f(x)= lim 2=2

Xx—0" Xx—0" .
f(x) noescontinuaen x =0.
lim f(x)= Iim (x -2)=-2
x—0" x—0"
- En x=4:

lim f(x)=lim (x-2)=2

X—>4" X—4"

lim f(x)= 1im (x? ~2x-6)=2} f(x) escontinuaen x = 4.

x—4" x—4"
f(4)=2
e Derivabilidade:
— Si x#0 y x=#4: f(x) éderivable, é sua derivada é:

0 se x<0
f'(x)=11 se 0<x<4
2X—-2 se x>4

— En x=0: Non é derivable, pois non é continua.
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En
x=4: Como f'(4)=1=f'(4%) =6, f(x) non é derivable en x = 4.

Exercicio n° 4.-

e Continuidade:
- Six#0y x#1 — f(x) écontinua, pois esta formada por funciéns continuas.
— En x=0:

lim f(x)= lim (-x?+2)=2

x—0" x—0"

lim f(x)=lim (x*+2)=2 | f(x) escontinuaen x =0,

x—0" x—0"
f(0)=2
- En x=1:

lim £(x)= lim (x> +2)=3

x—1" x—=>1"
lim f(x)=lim (3x+1)=4} f(x) noescontinuaen x =1.
x—1" x—1*
f(1)=4
e Derivabilidade:

- Six#0y x#1 — f(x) éderivable, e sua derivada é:

-2x se x<0
f'(x): 2x se O<x<l1
3 se x>1

- En x=0: Como f'(0))=0=f'0"), f(x) éderivableen x=0; y f'(0)=0.

— En x=1: Non é derivable, pois non é continua.

Exercicio n°5.-

Obsérvase que Dom f = [7, o) sendo continua en todo o seu dominio, ainda que en x =7
SO podemos calcular un limite lateral, pois o outro faria que o radicando fose negativo, o

sexa que non existe limite cando xtende a 7.

lim x-7=0=f(7)

x—=T*

O limite cando x tende a 7*

1 1
fiix)= =SDEN=0=2Vx-T=0=2x=T=f'(T) === 3 (1=
(0=57—= J (7 ™

o
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E doado ver que

f é derivableen[7, )

Exercicio n° 6.-

e Continuidade:

— Si x=1: f(xX) écontinua, pois esta formada por funciéns continuas.

- En x=1:

lim f(x)=1im (2x2 +ax)=2+a

x—1" x—1"

lim £(x)=1im (bx? +2x-1)=b +1

x—1" x—1"

f)=2+a

Para que sexa continua, hadeser 2+a=b+1, édecir: a=b-1

e Derivabilidade:

- Si x=1: f(X) é derivable, e sua derivada é:

4x+a S x<1
f'(x)= .
2bx+2 s x>1

— En x=1: Para que sexa derivable, debe ser:

fli)=4+a
4+a=2b+2 —» a=2b-2
' )=20+2

¢ Unindo as duas condicions anteriores, temos que:

a=b-1

} b-1=2b-2 — b=1 - a=0
a=2b-2

Ejercicio n® 7.-

a) yr=(2_3x)xe—3x+1Z}yrr=(2_1zx+gx2)e—3x+1; b) yr= 10 =yn__ 20 o r=250

(8-x)

Exercicio n° 8.-
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a) y'=14e""-12x> +5= y" = 28" -36x%, h) y'=( 2
X

L 72X -3x+2)—(3-2x)-2(2x-3)  2(3x* -9x+7

3-2x

—=
~3x+2)

e (x2—3x+2]3 ) (x2—3x+2]3

). o o=




