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Exercicios de autoavaliacion

Exercicion®1.-

Ach lim x3-7x+6 oy lim x3+3x2-9x+5
cha: a _— :

)My 2 — 5 76 )My 1 3 3 23,1
Exercicio n° 2.-

_ li x3-7x+6 _ li x345 _
Calcula: a) 11m, m, b) 11M,. m,
Exercicio n° 3.-

4—/x+16 Vv14+3x-2
Acha: a) lim, —z b) lim, _,; ——— —
Exercicio n° 4.-
; 1—x*
Calcula; a) lim, 00 Teacd b) lim,__,, (Vx2 — 3x + x)
Exercicio n° 5.
1

Calcula: lim,_(2x — 1)x-1;
Exercicio n°6.-
Calcul lim 2x—8 b) lim x*—3x34+x%+4

alcula: a e

) X4 [6x+1-5 X2 43 252 4548

Exercicio n® 7.-
calcul lim V5+x—2 o lim x3-2x%2-2x-3

alcula: a

) x-o=1"" 11 ' YU, 3 x3—-5x24+3x+9
Exercicio n° 8.-
X, sex < -1
Representa graficamente a funcién f(x) = { 1—x2?, se—1<x<2 .lIndicao
-3, sex > 2

valor de lim,_,, f (x) e clasifica a descontinuidade no punto x = -1.

Exercicio n®9.-

3 —x], sex<7

Considera a funcion f(x) = {ax +4 se7 <x<10°

Determina:  a) O valor de a para que f sexa continuaen x =7

b) A gréfica de f
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Exercicio n° 10.-

En certo colectivo de familias, o gasto mensual en ocio G(x), en euros, esta
relacionado cos seus ingresos mensuais,X, €n euros, a través da seguinte expresion

140x 600 < x

0.02x — 5, 0<x<600
G(x) = {
2x+8200"’

a) Estuda a descontinuidade do gasto. O gasto en ocio dunha familia &
sensiblemente distinto se os seus ingresos son “lixeiramente” inferiores ou
superiores aos 600 €7

b) Xustifica que o gasto en ocio € sempre crecente cos ingresos.

¢) Xustifica que ninguna familia realiza un gasto en ocio superior aos 70 €

Exercicion®11.-

3
X
Acha as asintotas da curvay = .
y x2+1
Exercicio n®12.-
3
—x°+1
Sexa a funcion X) = —— . Pidese:
f( ) 2x242x—12

a) Especificar o seu dominio de definicion;
b) Estudar a sua continuidade
c) Calcular as asintotas se as houbese.

Exercicio n° 13.-

3 _3x+2, sex<3

X
Sexa f(x) = {i sex=>3
a—x’ -

a) Acha os valores do parametro a para os que f é continua en x =3
b) Para a = 4 calcula as asintotas verticais e horizontais de f.

Exercicio n° 14.-

Da un exemplo de funcion R — R que sexa continua agas en tres puntos a, b, c, tal
que en a presente un salto finito, en b una descontinuidade evitable e en ¢ un salto
infinito.

Exercicio n° 15.-

Acha o limite cando x—=3 de f(x) = {

x—3, sex>3
x+3 sex<3

Exercicio n°® 16.-

4—(x+2)2
Canto debe valer k para que sexa continua f (x) = { (x =, sex# 0,
, sex =0
Exercicio n®17.-
x? + a, sex < —1
Acha ae b paraque f(x) = {—2x3 +b, se — 1 < x < 0 sexa continua.
e* —a, se0 <x
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Solucioéns

Exercicion®1.-

(-1 (x—-2)(x+3) _

. x°=7x+6 _0 ., _ : A1) 1
a) lim,_,, e o (lnd)—(factorlzando por Ruffini) lim,_,, GG -
~ lim (x— 1)(x+3)

x—2 (x2+4)(x+2) 32

x3+3x2-9x+5 0 (c—12(x+5)

b) lim,_, S aZi3.-1 o (ind)= (factorizando por Ruffini) lim,. _,; 1)
. x+5 6
x5 6 lim, -2 === =
llqulm—ai Y x+5_i_oo
lnlx_91+ 1 — 0+ —

Exercicio n° 2.-

. x°=7x+6 _ - _, x . _
a) lim,__, W =— (ind) = lim,_,_, o= lim,,_,,—-=0
. x3+5 ) . x3 .. 1_1
b) lll’l’lx_)oo m — (lnd) =~ llmx_)oo 2x—3—11mx_)oo E = E

Exercicio n° 3.-

a) lim,_o——— = x+1 = (md) (multlpllcando e dividindo polo conxugado)

limy~0 2 vaTi9) 2(4+m) M0 e vxr16) x(4+m)
-1

lim — =00
-1 x=07 (4tyxi16)  0-
=0 = -1 -1

lim, o+ x(4+Vxi16) _ 0F

. VI+3x-2 .
b) lim % =2 (md): (multiplicando e dividindo polo conxugado)

= —00

3x—3 3 3
lim _— -2 2
1 G DWirexrz) | M-l 4
Exercicio n®4.-
li 1—x* _ —oo ., d) ~ li —x* 1
a) lim, o, 77 = = (ind) ~ limyo 77 =3
b) lim,_ (Vx? = 3x + x)= {cambio x = -n} = lim,,_o,(Vn? + 3n — n)= c0-0 =(ind)=
=(conxugado) lim M-lim L ELI
a g X2=0 021 3n4+n X2 021 3n4n X2=® pin T 2
Exercicio n°5.-
2x—2

! 1 1 x—1
i 2~ D7 =170 =y = (14 20 - 27 = (15| s

2x—-2

1
2x—2

— | x-1
=lim,_,; y =lim, [(1 +too 2)2"_2] = e Mx-157 = 2
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Exercicio n®6.-
a) lim,_ 4, ——— 28 (md) = (multiplicando e dividindo polo conxugado)
X% Jox+1 5
(2x— 8)(\/6x+ +5) \/6x+1 5_10
lim, 4 =lim _— ==
6x 24 3 3 2 s
. x*=3x3+x%2+4 o0 . . (x—=2) (x +x+1)
b) lim ———— = —(ind)= (factorizando por Ruffini) lim —_— =
) X2 43 2x2 —4x+8 g (ind)=( P ) lim, ., (x—2)2(x+2)
= lim xZ4+x+1 Z
x—2 +2 4

Exercicio n° 7.-

V5+x—=2 _ 0 ,. . -
a) lim,__4 T "o (ind)= (multiplicando e dividindo polo conxugado)
1+x 1 1
lim —————=lim, ,_ | ——= -
x=- 1(x+1)(\/5+x+2) -1 5ixt2 ~ 4
x3-2x2-2x-3 _0 _ . N 1. (x—3)(x2+x+1) _
b) lim,_; x3_5x2+3x+9 5 (ind)= (factorizando por Ruffini) lim,. _,3 G
= lim x%+x+1 2
X3 (x— NEFD 0
lim x24x+1 13 _
N X237 (x— 3)(x+1) -
. x2+x+1 13
lim, 3+ —————=—F=0

(x=3)(x+1) 0t

Exercicio n° 8.-

Para a representacion grafica consideramos a funcion que aparece en cada anaco:
unha recta (a bisectriz do 1° - 3° cuadrante, que remata en (-1,-1)), unha parabola
(que pasa por (-1,0), vértice (0,1) e remata en (2,-3)) e unha funcién constante

) lim, _,+ f(x) = lim,_,+(=3) = =3

1 . — x—2 x—

iz f(x) { lim, - f(x) = lim,_,-(1 —x?) = =3
temos: lim,_,_¢- f(x) =lim,,_; x = —1; lim,__;+ f(x) =lim,,_1(1—x?) =0;>

= lim,_, f(x) =-3.Enx=-1

=7lim,_,_; f(x) = A funcién presenta una descontinuidade inevitable de salto finito.
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Exercicio n°9.-

a) lim,_,- f(x) =lim,_;|3 — x|= |—4| = 4; lim,_;+ f(x) = lim,_;(ax + 4) =7a+4 =
=para que f sexa continua en x = 7,lim,_,7- f(x) =lim, -+ f(x)=>7a+4 = 4=
=a=0

b) A funcién queda f(x) = {
continuacion.

3 —x|, sex <7

e a slla grafica é a que aparece a
4, sex>17 9 q P

Exercicio n° 10.-

a) Posible punto de descontinuidade x = 600

. . . . 140 840
limy 600~ £ (x) = limy 600 (0,02x — 5)= 7; lim,_ggo+ f (X)=lim, 00 5=~ =8,94=

=a diferenza en gasto é de 2,94 €, que é un 2’7&-100=42% superior.

b) Separando G nas duas funciéns compofientes temos: G;(x) = 0,02x — 5 =recta
crecente (pendente positiva).
Descompofiemos a fraccion G, na forma c(x) + X quedando Ga(x) =

- 140 _574000—constante+funcién de roporcionalidade inversa
T 2x+8200 2x+8200 prop

sempre crecente ( polo signo menos do numerador) ou tamén a traves da

. 2x . ..
derivaday = v2x2 + 5=y’ = T - G2 € crecente en todo o seu dominio
140x 140x

——— =lim —=70
2x+8200 X—o®

c) lim,_, G(x) =1lim, -

Exercicion®11.-

y =
%3 %3 3 .

hquim m ~ im0~ — =lim,, 1., x = £oo = Non ten asintota horizontal.
f(x) . x3 . x3 -1

m= lim —— = lim — =lim ==
x>t X X2Fo0 34y Xk 43 N

3
. . X . —X . —X
n = limy_ 4o (f(x) —mx) = lim,_ 4 (m - x) = limyyo0 7 = limy 40— = 0

=Yob =X. A funcion achégase a sla asintota oblicua do seguinte modo:

B x {y—ym, > 0candox - —00 =y > yg,
Y = Y0ob=3230 7y — ypp <Ocando x — 0 =y < yp,



-m' KUNTFE DE GHLIC]H I."".I F|'|%-|f irma educ
:*: COMSELLERIA DE EDUCACION L '|-| armacion af ||:|‘[-||-| |-|

E ORDEMNACION UNIVERSITARIA FONDE BOCIAL VAR T B amente ne
[ERfemeie et Py www.iessanclemente. net

Exercicio n® 12.-

—x3+1
f( ) 2x242x-12

a) DEN=0=2x%+2x —12=0=>x=-3,2=Domf=R-{-3, 2}

b) Os posibles puntos de descontinuidade son x=-3e x=2.x=-3 = f(-3) = % =
=Af(-3) = descontinuidade inevitable de salto infinito. f € continua en R-{-3, 2}

C) Asintotas verticais X = -3, X = 2, comportandose nas suas proximidades como:

-x3+41 __ 28 . -x3+1
limys 3 o= = @ iMoo e =~ N
-x3+1 28 ). —x3+1
lim, 3+ i1z ot 0 lim, 5+ 2212012
= lim e B ~ lim - lim (_—x)= +00 = non ten asintota
XoE® 5324 2x—12 X2E00 942 xokeo Ty )7+
horizontal.
I{ o fM _ —x3+1 o =x3 1
m= i T A e a — iz e T 2
In = hm (f(x) mx) = lim ﬁ—x = lim ﬂ= limx—2
k x—to0 \ 2x2 + 2x — 12 x—tw 2x2 4+ 2x — 12 x->to 2x2

11 . . . . L .
Yop = =5 X+3 A asintota oblicua achégase a funcién do modo seguinte:

7x+7 —7x\ _ -7\ _ (>0 sex > —o0=f >y,
sgn(f —yu) = sgn (2x2+2x 12) sgn (ﬁ)_ sgn (Z) B {< 0 sex—-w=f <y

Exercicio n® 13.-

x3 —3x+2, sex<3
flx) = o sex >3
a—X
. T 3 _ L1 T 10 _ 10
a) lim,_3- f(x) =lim,_3(x> — 3x + 2) = 20; lim,_3+ f(x) =lime3—=—=

Slim, - f() =lim,_g+ f() 5 ——=20=>a-3=;>a=-

2
x3—3x+2, sex<3

b x)=11 .

) f(x) %, sex =3

componentes:

f1(X) =x3 — 3x + 2 non ten asintotas de ningun tipo.

10 . . . 10
fa(X)=— :asmtota vertical X = 4; lim,,_,o, 4T

debaixo da asintota horizontal porque sgn ( )<O cando x—oo.

Separamos a funcién nos seus dous

=0 = yy =0. A funcién vai por

1

2
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Exercicio n° 14.-

Ex. 1:
(X+5, sex=a (lim,_.-f(x) =a+5 # lim f(x) =b
[ b, sea<x<b xoa” () ot 1 )sz(x_b)
f(x) = szz(x_zb)' seb<x<c > lim,_,p,- f(X) =b= limxﬁb+ f(X) :m
x4—b ) 4
2, sex>c limy e+ f(x) = § = o
X—C
Ex. 2:
(3, sex<a ( lim,_,,- f(x) = 3 # lim,_3+ f(x) =1
1, sea<x<h ) . 3b(x—2b)
Flx) = {%(X_Zb) = { lim_ - f(x) =1 = lim,_+ f(x) = SR
- seb<x<c ) i
x“—4b lim f(x) = lim[In(x — ¢)] = —
In(x — ¢), sex=c¢ x—ct x—=ct

Exercicio n° 15.-

x—3, sex>3

=13 wres = limes f() =lim 3(x+3) =6 #

#lim,_5+ f(x) =lim,_3(x — 3) =0 =234lim,_3 f(x)

Exercicio n° 16.-

, sex#0 —x2—4x — i —x(x+4) -

= lim, o f(x) = lim, o T x—0 4=

4—(x+2)?
fx) = {
k, sex =0
=>k=-4.

Exercicion®17.-

a) f(1)=2-12-3-1+1=0;lim, ;- f(x) =lim,,;(2x> —3x+1) =0

lim, 1+ f(x) =lim,_;+Inx =In 1 =0 =lim,_,; f(x)=A1) = 0 =f¢é continua en R
b) A funcién componse de:

1°) parabola con vértice en x,, = — % = z Yo =Y (3) = —% Como x, < 1,

4
tomamos os puntos (0,1) e (1,0);
2°) logaritmo neperiano, comezando en (1*,0)
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