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Seccidn 7 - Exercicios de autoavaliacion

Exercicio n° 1.-

Calcula os siguientes limites:

. 4 R
A x®+2x +3 b)limVx* -9 c)limcosx
d) lim—*—3 e) lim+6-3x f) limlogx
X2 X+ X +1 x—>-1 X1
i 6 hy lim ) lim X x6
9) 11rnx—>2 i ) x=1,2 o ) x>—=2 43,8
V2x+i-1

]) limx—>0

Exercicio n° 2.-

Calcula o seguinte limite e estudia o comportamento da funcién :

A) A ezquerda e & dereita de x = 3:

lim
X—3 X2 _9

B) Pola ezquerda e pola dereita de x = O:
lim 2x +1

X0 x 2 4 2x

Exercicio n° 3.-

Resolve o0 seguinte limite e interprétao graficamente.

. 2x?+12x +18
lim ==————== " —=
x>3  x? 4+ x -6

Exercicio n° 4.-

Calcula os limites seguintes:

x3—x2+1 4x%+3 4x5-1

A im0 =3 DM 57 O limye

DMyt @l (FFI=%) 1) lim o (VTF 2 - )
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Exercicio n° 5.-

Calcula os seguintes limites e representa a informacion que obtefias:

X —>+40

. x3 X2
a) Iim(2—x—x4) b) JL@(?*’?‘ZXJ

Exercicio n° 6.-
Acha os seguintes limites e representa graficamente os resultados que obtefias:

3x%+1 . 2_x3
w2 - x ) b) Jim =57

Ejercicio n°® 7.-
A seguinte gréficacorresponde & funcién f(x):

Y

Q
O

“
\YJ

4
4

o)

=~
/

[«

Disié continuaounoen x=1 een x=2. Se en algun dos puntos no é continua,
indica cél é a causa da discontinuidade.

Ejercicio n° 8.-
x2+1 2_3x
21 D) f Q)=

Estuda a continuidade de a) f(x) =

Exercicio n° 9.-

a) Estudia a continuidade de:

2_2x si x<1
f(x)=4% .
() {3x—1 si x>1

b)Hallael valor de k para que f(x) seacontinuaen x=1:



XUNTA DE GALICIA Plafaforma.e ducativa

8 COMSELLERIA DE EDUCACION et datormacion a distancia
* L
E ORDENACION UNIVERSITARIA FONDO SOCIL '
[E e SR A . Ay www.iessanclements net
f(x)— 2x+1 si x<1
k si x>1

Exercicio n° 10.-
Acha as asintotas verticais da seguinte funcion e sitla a curva respecto a elas:

2x +1
f =
()=-5—

Exercicio n°® 11.-

. L 3
Calcula a asintota horizontal da funcion y= P—

Exercicio n® 12.-

2x*

x345

Dada a funcion y= pescuda se ten asintota oblicua
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Solucidéns dos exercicios

Exercicio n°® 1.-

4 4 4 2

| — = imyx2-9=+49-9=40 =
A 2x13 9+6+3 18 9 b) limvx® =9 9=40=0

X—-3 -1 -1

c)limcosx=cos0=1 d) lim —

x—0 x-2 x? +x+1 4+2+1 7
) Iiml\/6—3x=«/6+3:\/§=3 f) lim logx =logl=0

X== x—1

. 6
g) lim, _,,

4x_8 =8 = calculamos os limites laterais ao quedar un nimero
- 0

6
=gm = (proba con 1,99);

partido por cero: lim, -

4x -8
lim,_,+ —2— = =% .5 (proba con 2,01)
xX—2 4x_8 0+ '
. 3x+3 3(-1)+3 0
h) llrrlx—>1 x2—x—2 :(_1)2_(_1)_2 = 6 Indeterminacion

Factorizamos o numerador e denominador, sabendo que x +1 é un factor,Obtendo
3 (xH1),(x +1)(x -2), respectivamente. O limite valera:

3x+3 . 3(x+1) . 3 _ 3

lim ——— =]im ————— =lim = -
x-ly2 y o =1 ) (x+1) =l -2 7 (1-2)
i) lim x2—x—6 _(-2)>—(-2)—-6 _ 44+2-6  _ 0 | . o
x——2 x3+8 (—2)3+8 ~ _gi8 - 0 Indeterminacion

Factorizamos numerador e denominador obtendo:

x% —x — 6= (X+2)(x-3) ; x3 + 8 = (x+2)(x*-2x+4)
2
. xX“—x—6 . (x+2)(x—3)
lim —— =lim =
X>=2 4348 X272 (x+2)(x2—2x+4)
. (x—3) (—2-3) -5
lim = -2
X272 (2 _2x+4)  (=2)2—2(=2)+4 12
L V2x+i-1_VI-1 _ o
i)y lim,_g . o T 3% indeterminacion
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lim V2x+1-1 _ lim (V2x+1-1)(V2x+1+1) _
*20 X220 T (VZx+1+1)
2
: (V2x+1) -1 _,. 2x+1-1 .. 2x
lim,, =lim, g ———— =lim, g ————
x(V2x+1+1) x(V2x+1+1) x(V2x+1+1)
=lim - =2 _ =1
=0 (Vzx+1+1)  (VI+1)
Exercicio n° 2.-
A)
li =lim—
KB xZ_g  x3(x—3)(x+3)
Calculamos os limites laterais: .
|
l I 3
im = im = |
o3 29 o x2_g \
B)
. 2x +1 . 2x +1
lim =lim

x50 x2 4 2% X0 x(x +2)

Calculamos os limites laterais:

2x +1 . 2x+1
= —00 m
+ 2% x>0 X2 + 2%

x—0" X

Exercicio n° 3.-

N

2 2
i 2X° +12x+18 2(x +3) _ 2(x +3)

X—>-3 X2 +X—-6 x—>-3 (X + 3)(X - 2) X—>-3 (X - 2)

>(} - . ‘
-0 -3 ‘
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Exercicio n° 4.-
li x3—x241 o o . X3 1_
a) lIm,_,_ Viiix o indeterminacion ~ limy_,_ o =limy o -= 0
i 4x243 o L, , 4x2 .. _
b) lim, _, T2 - o indeterminacion ~ lim,_o -2 =limy 00 (—4)= -4
: 4x5-1_o0 . L : 4x5 _
) limy o ———=— indeterminacion ~ limy e —— = lim,_,, 4x =
x*42 © x
. 1—x* _—oo o . —x* .
d) lim, . _o —— = indeterminacién ~ lim, e — = lim, x? = 00
l—x4 —o —X

(Vx24+3—x)(Vx2+3+x) _

e) lim,_ ., (Vx?+3—x) =00 — oo indeterminacion lim,

VxZ243+4x
lim L S lim 3 =
X290 VxZ334x X290 xZ134x

(VI+x+x?—x)(Vi+x+x24x)

f) lim, e (V1+x +x% —x)= lim,, e

V1dx+x24x
lim 1+x+x2—x2 lim 1+4+x - lim X 1
X2 Mtx+xZ4x X290 [xZhx X2® 9y 2

Exercicio n® 5.-

a) lim(2-x-x*)= 0 b) x'imw(
X—>+00

/

Exercicio n° 6.-

. 3x%+1 _x3
a) lim == "= b) lim 2-% _ 1
X—>+00 (2—X) x>0 x2 _1
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Exercicio n°® 7.-

En x=1 non é continua porque presenta unsalto nese punto.Observamos que lim f(x) = lim f(x).

X—1" x—1*

En x =2 sié continua.

Exercicio n° 8.-

a) Neste caso os posibles puntos de descontinuidade son aqueles que anulan o
denominador. Resolvemos a ecuacién: x> —1= 0 = x = +1 .Para saber se son
discontinuidades de salto infinito ou discontinuidades evitables (indeterminacions )
substituimos estes valores na funcién:

1241 _ 2
f(1) = 0 o = enx=1,fpresenta unha descontinuidade inevitable de salto infinito.
_(=1D)%+1 _ 2
f(-1) = T 0 g =enx=-1 fpresenta outra descontinuidade inevitable de salto
infinito.

Resumindo, f é continua en R - { -1, 1}, e presenta discontinuidades inevitables de

salto infinito en -1 e 1.
b) Resolvemos a ecuacion: 2 x-6=0 = x =3, e substituimos este valor na funcién:

2_3. o . o :
f(x) = 3733 Indeterminacion. Pararesolver a indeterminacion factorizamos 0S
2.3-6

polinomios e calculamos o limite cando x— 3 e se este limite existe definimos f(3) =

. 2_3x
lim, 3%
72 ox_6
. x(x =3)
Factorizamos: *-3 x = x(x -3), 2 x -6 =2 (x-3) = f(3) = lim, 3 2(x-3)

. 3
lim, 3=~
2 2

Asi, f € continua en R e presenta unha descontinuidade evitable en x =3.
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Exercicio n° 9.-
a)
Si x #1, a funcion é continua.
Si x=1:
lim f(x) = Iim(x2 —2x): -1
X—1" X—1"
limf(x)= lim@3x-1)=2
x—1" x—1"

Non é continua en x =1 porque lim f(x)= lim f(x). E decir, non ten limite nese punto.

x—1" x—1"
b)
limf(x)= lim(2x +1)=3
x—1" x—1"
limf(x) =k
x—>1"
f(1)=3

Para que sexa continua en x=1, lim f(x)= lim f(x)=f(1).

x—1" x—1t
Ha de ser k = 3.

Exercicio n° 10.-

e x>-1=0 = x=-1: x=1.
as asintotas verticales son x=-1 y x=1.

e Posiciéon da curva respecto a elas:

. 2x +1 . 2x+1
lim ———— = lim =
X—>—1 (X —l)(X +l) x>-1" x2 —1

. 2X+1 . 2Xx+1

li = lim =
Xx—1 x2 -1 x—1" )(2 -1
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Exercicio n°® 11.-

3 3 8i>0cand0x—>oo:>y—yH<O=>y<yH
y-Yu=g—-0=—"> 45"
8—x 8—x a<0€andox—>—oo:>y—yﬂ>0:>y>yH

Como y - y <0 cando x — «, e vai por debaixo de yy,e inversamente, como y -y ;>0
candox — —oo, € vai por enriba de yy.

Graficamente:
y=0
Exercicio n® 12.-
2x% 1i 2x4 ~ i 2x*4 _
Y="34s = Imy 4+ Tian > MMyt —3 =lim, 4,2 X = 00 non ten

asintota horizontal

Zx4
. f(x) PR 2x%* .
m=limy e — =lim, 44 = " = limy s yo ——— “iroy =lim, 40
_2x* s
x4

: : 2x*4
n=1im, 1 (f(x) —mx) = lim, 40 (x:? — Zx)

1- 2x —Zx(x +5) _ —10x _

A asintota oblicua ten por ecuacion y,, =2 x. Para representala collemos os pun-
tos e (-3, -6) e (3, 6). A funcion achégase & asintota oblicua do seguinte xeito:

_2x* 2 = 2x*=2x(x345) _ _—10x _ —10x _—10
Y yOb_x?’+5 x3+5 x345  x3  x2

9
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~Yop<0=Yy <y ,=y vaipor debaixo de y,,

Graficamente seria;

10
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